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TRƯỜNG THCS CỰ KHỐI
ĐỀ CƯƠNG ÔN TẬP KIỂM TRA GIỮA KÌ II
Môn: TOÁN 9
Năm học: 2024 – 2025
PHẦN I. TÓM TẮT NỘI DUNG KIẾN THỨC
A. Đại số
- Phương trình, hệ phương trình và các bài toán ứng dụng. 
- Rút gọn biểu thức chứa căn và các câu hỏi phụ. 
B. Thống kê, xác suất
- Mô tả và biểu diễn dữ liệu trên các bảng biểu đồ
- Tần số. Tần số tương đối
- Tần số ghép nhóm. Tần số tương đối ghép nhóm.
- Phép thử ngẫu nhiên và không gian mẫu. Xác suất của biến cố
B. Hình học
- Độ dài cung tròn, diện tích hình quạt tròn, diện tích hình vành khuyên
- Đường tròn ngoại tiếp tam giác. Đường tròn nội tiếp tam giác.
- Tứ giác nội tiếp đường tròn.
PHẦN II. MỘT SỐ CÂU HỎI, BÀI TẬP THAM KHẢO
A. ĐẠI SỐ
Dạng 1: Giải bài toán bằng cách lập phương trình, hệ phương trình.



Bài 1: Một tổ sản xuất phải làm sản phẩm trong một thời gian quy định với năng suất như nhau. Sau khi làm được  sản phẩm, tổ đã tăng năng suất thêm mỗi ngày  sản phẩm, do đó đã hoàn thành công việc sớm hơn một ngày. Tính số sản phẩm làm trong mỗi ngày theo quy định.
Bài 2:  Một công nhân dự định làm 72 sản phẩm trong một thời gian đã định. Nhưng thực tế xí nghiệp lại giao 80 sản phẩm. Mặc dù người đó mỗi giờ đã làm thêm một sản phẩm so với dự kiến, nhưng thời gian hoàn thành công việc vẫn chậm so với dự định là 12 phút. Tính số sản phẩm dự kiến làm trong 1 giờ của người đó. Biết mỗi giờ người đó làm không quá 20 sản phẩm.(Giả định rằng số sản phẩm mà công nhân  đó làm được trong mỗi giờ là bằng nhau).





Bài 3: Một người mua hai loại hàng và phải trả tổng cộng  triệu đồng, kể cả thuế giá trị gia tăng (VAT) với mức  đối với loại hàng loạt hàng thứ nhất và  đối với loại hàng thứ hai. Nếu thuế VAT là  đối với cả hai loại hàng thì người đó phải trả tổng cộng triệu đồng. Hỏi nếu không kể thuế VAT thì người đó phải trả bao nhiêu tiền cho mỗi loại hàng?
Bài 4: Hai người thợ quét sơn một ngôi nhà. Nếu họ cùng làm thì trong 6 ngày xong việc. Nếu người thợ thứ nhất làm một mình trong 5 ngày rồi nghỉ, người thứ hai làm tiếp 4 ngày thì cả hai làm được  công việc. Hỏi nếu làm riêng thì mỗi người thợ phải làm trong bao nhiêu ngày để xong việc.




Bài 5: Hai vòi nước cùng chảy vào một bể không chứa nước thì sau  giờ đầy bể. Nếu mở vòi thứ nhất chảy một mình trong  phút, rồi khóa lại, mở tiếp vòi thứ hai chảy trong  phút thì cả hai vòi chảy được  bể. Tính thời gian mỗi vòi chảy một mình đầy bể.








Bài 6: Một người đi ô tô từ   đến  cách nhau  km với vận tốc xác định. Khi từ  trở về  người đó đi theo đường khác dài hơn đường cũ  km nhưng với vận tốc lớn hơn vận tốc lúc đi mỗi giờ  km. Vì vậy thời gian về ít hơn thời gian đi  phút. Tính vận tốc lúc đi.



Bài 7: Một đội xe cần chở  tấn hàng, khi sắp khởi hành đội được điều thêm  xe nữa nên mỗi xe chở ít hơn dự định  tấn. Hỏi lúc đầu đội có bao nhiêu chiếc xe? Biết rằng các xe chở số hàng như  nhau.
Bài 8: Hai  bến sông A và B cách nhau 90km. Một ca nô đi xuôi dòng từ A đến B rồi ngược dòng từ B về A hết 8 giờ 45 phút. Biết vận tốc dòng nước là 3km/h, tính vận tốc riêng của ca nô.
Bài 9: Một ca nô đi xuôi dòng từ A đến B cách nhau 40 km sau đó đi ngược dòng từ B về A. Thời gian cả đi xuôi dòng và ngược dòng là 3 giờ 20 phút. Tính vận tốc riêng của ca nô khi nước yên lặng, biết vận tốc của dòng nước là 5km/h.

Bài 10: Sân vận động Quốc gia Mỹ Đình (Quận Nam Từ Liêm – Hà Nội) có mặt sân bóng hình chữ nhật với chiều dài hơn chiều rộng 37m và có diện tích là 7140. Hãy tính chiều dài và chiều rộng của mặt sân bóng đá này.







Bài 11: Hai ô tô cùng khởi hành một lúc từ hai tỉnh, cách nhau đi ngược chiều và gặp nhau sau 2 giờ. Tìm vận tốc của mỗi ô tô, biết rằng nếu vận tốc của ô tô  tăng thêm  và vận tốc của ô tô giảm đi thì vận tốc của ô tô bằng 2 lần vận tốc của ô tô .





Bài 12: Bác Lan có  triệu đồng để đầu tư vào hai khoản: Trái phiếu và gửi tiết kiệm ngân hàng với kì hạn  tháng. Lãi suất của trái phiếu và gửi tiết kiệm ngân hàng lần lượt là năm và năm. Tính số tiền mà bác Lan đầu tư vào mỗi khoản để mỗi năm nhận được tiền lãi là  triệu đồng từ hai khoản đầu tư đó.




Bài 13: Một phòng họp có  người được xếp đều trên các dãy ghế. Nếu thêm  người thì phải kê thêm  dãy ghế và mỗi dãy ghế tăng thêm  người. Hỏi lúc đầu phòng họp có bao nhiêu dãy ghế?
Bài 14: Bố hơn con 30 tuổi. Sau 6 năm tuổi bố gấp 2,5 lần tuổi con. Tính số tuổi của mỗi người hiện nay.




Bài 15: Bạn Bình mua một quyển từ điển và một món đồ chơi với tổng số tiền theo giá niêm yết là nghìn đồng. Vì Bình mua đúng dịp cửa hàng có chương trình khuyến mại nên khi thanh toán giá quyển từ điển được giảm , giá món đồ chơi được giảm . Do đó Bình chỉ phải trả  nghìn đồng. Hỏi giá gốc mỗi thứ giá bao nhiêu tiền ?
Dạng 2: Rút gọn biểu thức và các câu hỏi phụ.


Bài 1: Cho hai biểu thức:  và   với 


1) Tính giá trị của biểu thức  khi .

2) Rút gọn biểu thức .


3) Xét biểu thức . Chứng minh .



Bài 2: Cho Cho hai biểu thức  và (với )


1) Tính giá trị của biểu thức  khi .

2) Rút gọn .



3)  Cho . Tìm  để  đạt giá trị nhỏ nhất.



Bài 3: Cho hai biểu thức  và  với  


1) Tính giá trị của biểu thức  khi 


2) Đặt . Rút gọn biểu thức 


3) Tìm  để có x thỏa mãn 

Bài 4: Cho biểu thức: với x > 0; x ≠ 1.


1) Tính  khi  				

2) Chứng minh 

3) Đặt . So sánh Q với 3.


Bài 5: Cho biểu thức  và  với 


1) Tính giá trị của biểu thức  khi                     

2) Rút gọn biểu thức 


3) Tìm giá trị nguyên của  để biểu thức  có giá trị nguyên



Bài 6: Cho hai biểu thức:  và (với )


1) Tính giá trị của biểu thức  khi 

2) Rút gọn biểu thức .



3) Biết ; Tìm các giá trị của  để .



Bài 7: Cho hai biểu thức  và   với 


1) Tính giá trị của  khi .

2) Rút gọn biểu thức 


3) Tìm các giá trị của  để  nhận giá trị nguyên.



Bài 8: Cho  hai biểu thức:  và  với .


1) Tính giá trị của  khi .

2) Chứng minh rằng 



3) Đặt  . Tìm các giá trị nguyên của  để 
Dạng 3: Tìm tọa độ giao điểm của parabol/đường thẳng và đường thẳng
Bài 1: Tìm tọa độ giao điểm của parabol  và đường thẳng 
Bài 2: Cho parabol  và đường thẳng , với  là tham số . Tìm tọa độ giao điểm của  và  khi 
Bài 3: Tìm tọa độ giao điểm của parabol  và đường thẳng  ( là tham số, )
B. THỐNG KÊ – XÁC SUẤT
Dạng 1: Thống kê
Bài 1: Bạn Hà ghi lại số tuyến của các xe buýt đi qua một ngã tư như sau:
5     12     7     34     102     41     5     7     12     34
41    5      34   12       5       41     34   12    5       7
a) Trong các số liệu trên, có bao nhiêu giá trị khác nhau? Tìm tần số của các giá trị đó
b) Lập bảng tần số cho dữ liệu trên.
c) Từ bảng tần số, hãy cho biết xe buýt tuyến số mấy có tần số cao nhất, xe buýt tuyến số mấy có tần số thấp nhất.


Bài 2: Kết quả đo tốc độ của  xe ô tô (đơn vị: ) khi đi qua một trạm quan sát đã được thống kê dưới bảng sau
	

	

	

	

	


	

	

	

	

	


	

	

	

	

	


	

	

	

	

	


	

	

	

	

	



a) Hãy ghép các số liệu thành bốn nhóm ứng với bốn nửa khoảng có độ dài bằng nhau.
b) Lập bảng tần số ghép nhóm và tần số tương đối ghép nhóm của mẫu số liệu ghép nhóm ở câu a.
Bài 3: Khối lượng (đơn vị: gam) của 30 củ khoai tây thu hoạch được ở gia đình bác Ngọc là:
	

	

	

	

	

	

	

	

	

	


	

	

	

	

	

	

	

	

	

	


	

	

	

	

	

	

	

	

	

	




a)Hãy ghép các số liệu trên thành năm nhóm sauTìm tần số của mỗi nhóm đó.
b) Lập bảng tần số ghép nhóm và tần số tương đối ghép nhóm của mẫu số liệu ghép nhóm đó.
Bài 4: Khảo sát đánh giá của khách hàng về chất lượng một loại dịch vụ mới, số liệu được biểu diễn trong biểu đồ sau:
[image: A graph with blue bars

AI-generated content may be incorrect.]
a) Lập bảng tần số tương đối cho mẫu số liệu.
b) Vẽ biểu đồ tần số tương đối dạng biểu đồ hình quạt tròn biểu diễn dữ liệu.
Dạng 2: Xác suất
Bài 1: Một hộp có 20 viên bi với kích thước và khối lượng như nhau. Bạn Ngân viết lên các viên bi đó các số 1, 2, 3, ..., 20; hai viên bi khác nhau thì viết hai số khác nhau. Xét phép thử “Lấy ngẫu nhiên một viên bi trong hộp”. Tính xác suất biến cố: “Số xuất hiện trên viên bi được lấy ra chia 7 dư 1”.


Bài 2: Hình vẽ dưới đây mô tả một đĩa tròn bằng bìa cứng được chia thành  phần bằng nhau và ghi các số . Chiếc kim được gắn cố định vào trục quay ở tâm của đĩa.
[image: ]


Xét phép thử: “Quay đĩa tròn một lần” và biến cố  “Chiếc kim chỉ vào hình quạt ghi số là số nguyên tố ”. Tính xác suất của biến cố .


[bookmark: _Hlk169073808]Bài 3: Viết ngẫu nhiên một số tự nhiên lẻ có  chữ số. Xét biến cố : “Số tự nhiên viết ra là bình phương của một số tự nhiên”.
[image: OPL20U25GSXzBJYl68kk8uQGfFKzs7yb1M4KJWUiLk6ZEvGF+qCIPSnY57AbBFCvTWID12 2024 DT T9 161+K4lPs7H94VUqPe2XwIsfPRnrXQE//QTEXxb8/8N4CNc6FpgZahzpTjFhMzSA7T/nHJa11DE8Ng2TP3iAmRczFlmslSuUNOgUeb6yRvs0=]
Tính xác suất  của biến cố A. 

Bài 4: Một đội văn nghệ có bốn bạn, trong đó có hai bạn nữ là Dung và Ánh, hai bạn nam là Minh và Quân. Cô tổng phụ trách chọn ngẫu nhiên hai bạn để hát song ca. Xác định số kết quả thuận lợi của biến cố : “Trong hai bạn được chọn có một bạn là Minh”



Bài 5: Một bó hoa gồm  bông hoa màu đỏ và  bông hoa màu vàng. Bạn Trúc Linh chọn ngẫu nhiên  bông hoa từ bó hoa đó.
a) Liệt kê các cách chọn mà bạn Trúc Linh thực hiện.
b) Tính xác suất của mỗi biến cố sau:



	     : “Trong  bông hoa được chọn, có đúng  bông hoa màu đỏ”;



           : “Trong  bông hoa được chọn, có ít nhất  bông hoa màu đỏ”.
Bài 6: Cho phép thử gieo hai con xúc xắc cân đối và đồng nhất. Giả sử kết quả của phép thử là con
xúc xắc thứ nhất xuất hiện mặt 1 chấm, con xúc xắc thứ hai xuất hiện mặt 6 chấm. Trong các biến cố sau,
biến cố nào xảy ra, biến cố nào không xảy ra?
A: “Tổng số chấm xuất hiện lớn hơn 1”;
B: “Tích số chấm xuất hiện là số chẵn”;
C: “Hai mặt xuất hiện có cùng số chấm ”.
B. HÌNH HỌC.
Dạng 1 : Hình tổng hợp















Bài 1: Cho đường tròn , dây  cố định. Gọi  là điểm chính giữa cung nhỏ , kẻ đường kính  cắt  tại . Lấy điểm  bất kỳ trên cung lớn ,  cắt  tại . Đường thẳng  cắt đường thẳng  tại .

a) . Chứng minh: Tứ giác  nội tiếp.

b). Chứng minh: .









c). Gọi  là giao điểm của đường thẳng  và . Kẻ  cắt  tại , cắt đường tròn  tại  . Chứng minh  thẳng hàng.














Bài 2: Tứ giác  nội tiếp đường tròn tâm  đường kính  Hai đường chéo  cắt nhau tại  Từ  kẻ vuông góc với  ( ). Đường thẳng  cắt đường tròn tại điểm thứ hai là  Giao điểm của  và  là Chứng minh : 

a) là tứ giác nội tiếp.	


b)  là tia phân giác của  . 

c) .











Bài 3: Cho đường tròn  đường kính . Dây cung  vuông góc với , (). Hai đường thẳng  và  cắt nhau tại . Gọi  là chân đường vuông góc kẻ từ  đến đường thẳng .

a) Chứng minh tứ giác  nội tiếp trong một đường tròn.

b) Chứng minh rằng .


c) Chứng minh  là tiếp tuyến của đường tròn .













Bài 4:  Cho đường tròn  và điểm  nằm ngoài đường tròn. Qua  kẻ hai tiếp tuyến ,  với đường tròn ( ,  là các tiếp điểm). Đoạn thẳng  cắt đường thẳng  tại  và cắt đường tròn  tại điểm .




a) Chứng minh bốn điểm , , ,  cùng thuộc một đường tròn.







b) Kẻ đường kính  của . Đoạn thẳng  cắt đường tròn  tại điểm  khác Chứng minh .

c) Chứng minh .







Bài 5 : Cho tam giác  nhọn nội tiếp đường tròn . , ,  là ba đường cao của tam giác  cắt nhau tại .

a) Chứng minh bốn điểm  cùng thuộc một đường tròn.


b)    Kẻ đường kính  của đường tròn . Chứng minh 










c)    Gọi  là giao điểm của  và .  là giao điểm của  và .  là trung điểm của . Chứng minh:   thẳng hàng và  .

















Bài 6 : Cho đường tròn  và dây  cố định (AB không là đường kính). Gọi  là trung điểm của  Qua  kẻ đường kính  của đường tròn  ( thuộc cung nhỏ ). Lấy điểm  bất kỳ trên cung lớn , cắt  tại  Hai đường thẳng  và  cắt nhau tại .

a)  Chứng minh bốn điểm  cùng thuộc một đường tròn.





b) Hai đường thẳng  và  cắt nhau tại .  cắt  tại . Chứng minh  và  là tia phân giác của  

c) Chứng minh rằng: 
Bài 7: Cho nửa đường tròn [image: ], đường kính [image: ]. Từ điểm [image: ] bất kì trên tiếp tuyến [image: ] của nửa đường tròn [image: ] vẽ tiếp tuyến thứ hai [image: ] ([image: ] là tiếp điểm). Gọi [image: ]là giao điểm của [image: ] và [image: ].
a). Chứng minh bốn điểm [image: ], [image: ], [image: ], [image: ] cùng thuộc một đường tròn.
b). Chứng minh [image: ] và [image: ].
c). Gọi [image: ] là chân đường vuông góc kẻ từ [image: ] đến [image: ], [image: ] cắt đường tròn [image: ] tại [image: ] và cắt [image: ] tại [image: ]. Chứng minh [image: ] là trung điểm của [image: ].
Dạng 2. Toán có lời văn ( Toán thực tế)
	Bài 1: Một vòng đệm tròn như hình bên.


Biết  , . Tính diện tích hình vành khuyên của vòng đệm (Kết quả làm tròn đến hàng phần trăm)
	[image: ]

	Bài 2:  Một chiếc quạt gấp như hình vẽ. Biết chiều dài từ chốt giữ nan đến đầu mút của nan dài 20cm và khi quạt người ta mở quạt tối đa tạo thành một góc 1600. Tính độ dài cung tròn của quạt lúc này
	[image: ]

	Bài 3: Kim phút của một đồng hồ treo tường có độ dài 16cm. Hỏi trong 20 phút thì đầu kim phút chỉ vạch được một cung tròn có độ dài bằng bao nhiêu cm ?
	[image: Đồng hồ báo thức Chứng nhiếp ảnh Biểu tượng - phim hoạt hình, đồng hồ báo  thức png tải về - Miễn phí trong suốt đồng Hồ Báo Thức png Tải về.]

	Bài 4: Một chiếc xe lu có đường kính trống lu là 1,5 m và đường kính của bánh sau là 1,2m (như hình bên). Khi hoạt động, trống lu quay hết một vòng (360o) trong 5 phút.
  a/ Trong mỗi phút, trống lu quay được bao nhiêu độ và xe lu cần được bao nhiêu mét đường ?
  b/ Để cán được một mét đường thì trống lu phải quay một góc bao nhiêu độ ?
  c/ Để trống lu quay được một vòng thì bánh sau phải quay bao nhiêu vòng ?
	[image: ]


Phần dành cho học sinh giỏi
Bài 1: Giải phương trình sau:
a)  
b) 
Bài 2: Cho  là các số thực thỏa mãn . Chứng minh rằng:

Bài 3: Cho csac số  dương thỏa mãn . Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức:

Bài 4: Cho  là các số thực  làm cho phương trình ẩn  sau có nghiệm:
. Chứng minh rằng 
Bài 4: Cho một trang giấy biết phần màu xám trong hình vẽ dưới đây chứa một đoạn văn bản có diện tích 384 cm2. Biết rằng trang giấy được căn lề trái 2cm , lề phải2cm , lề trên 3cm và lề dưới 3cm. Tìm chiều dài và chiều rộng của trang giấy để trang giấy có diện tích nhỏ nhất?

[image: ]

	Ban giám hiệu duyệt



	TTCM/NTCM duyệt




Nguyễn Xuân Lộc
	Người lập




Nguyễn Thị Tú Anh
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